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efectian como multiplicaciones
algebraicas, asf por ejemplo:

* Sen(x ty)+ Senx + Seny
* Cos(x +y) = Cosx +Cosy
* Tan(x £y)= Tanx = Tany

* Cot(x +y) = Cotx + Coty

IDENTIDADES TRIGONOI\[IETRICAS
PARA LA SUMA DE DOS ANGULOS

Estas igualdades se verifican para
todos los valores admisibles de sus
variables y son las siguientes:

Sen(x + y) = SenxCosy + CosxSeny ¥ x,y =R
Cos(x +y) = CosxCosy - SenxSeny  ¥x, y = R

Wy, (cHy) 4 @K+ 2
KR

Ejemplo:
Calcule el valor de Sen75°.
RESOLUCION:
Expresamos nuestra variable que es "75*"
en funcién de angulos conocidos por
ejemplo "45° + 30°", para luego aplicar las
identidades de la suma de angulos.
Sen75° = Sen(45° + 30°)

= Sen45°Cos30° + Sen30°Cos45°
2 312 2
2 2 4

Sen75° = =>Sen75° =

=X

2 2

Es importante tener presente:
Sen(o+ B) = Seno+Senp

Tand40°+Tan5° = Tan{40°+5°)
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IDENTIDADES TRIGONOMETRICAS
PARA LA DIFERENCIA DE DOS
ANGULOS

Estas igualdades se verifican para todos los
valores admisibles de sus variables y son
las siguientes:

Sen(x-y) = SenxCosy ~ osxSeny ¥ 5, -
Cosx—) = CosxCosy + SemmSeny 1, -

%y -y = QK 1R
KcR

Ejemplo:

Calcule el valor de Tan8°

RESOLUCION:

Expresaremos nuestras variables 8° y 16°
en funcién de angulos conocidos:

Tan45° —Tan37°
1+ Tan45°.Tan37°

KcR

Tan8° =Tan{45°-37°) =

3
-2
= Tan8 =—3=

17
3 2

Debemos tener presente:

[~ =

= |Tan8°= 1
7

758 N
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DEMOSTRACION DEL SENO Y COSENO DE
LA SUMA DE DOS ANGULOS :

Con la ayuda de la C.T. demostraremos las
siguientes identidades:
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Sen(x + y) = SenxCosy + SenyCosx

Cos(x +y)=CosxCosy— SenxSeny
Yi

F_C'T'

A P Cos? ®PCosxCosyS Ay

En la figura se observa que ea(x+y) son
suplementarios:

=|Send = Sen(x + y)| A [Cosd = —Cos (X+Y)

En el rectangulo PQRS se tiene que:
PQ=SR, pero SR=SM+MR o
PQ=8SM+ MR ; luego reemplazamos los
datos del grafico y tenemos:

Seno = SenxCosy + SenyCosx

PEro:. Send = Sen(x +Yy)

= | Sen(x +y) = SenxCosy + SenyCosx

En el rectangulo PQRS se tiene que:
QR=PS , pero PS=PO+0S =
QR = PO + OS; luego reemplazamos los
datos del grafico y tenemos :

SenxSeny = Cos0+ CosxCosy
pero: Coso=-Cos(x+Y)
SenxSeny = — Cos(x + y) + CosxCosy

= | Cos(x + y) = CosxCosy — SenxSeny
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DEMOSTRACION DEL SENO Y COSENO DE
LA DIFERENCIA DE DOS ANGULOS :

Con la ayuda de la C.T. demostraremos
las siguientes identidades:

Sen(x — y) = SenxCosy — SenyCosx

Cos(x — y) = CosxCosy + SenxSeny

SenBCosy

A' P CosfCosy O Cos(x-y) S A

En la figura se observa que gax son
suplementarios

= |Send = Senx| A |Cosb = —Cosx

En el rectangulo PQRS se tiene que:
RS=PQ, pero PQ=PM+MQ

= RS =PM+MQ;

luego reemplazamos los datos del grafico y
tenemos: Sen(x - y) = Sen6Cosy + SenyCos0

; pero: Send = Senx ; Coso = —Cosx
Sen(x—y)=(Senx)Cosy + Seny(—Cosx)

=(Sen(x — y) = SenxCosy — Seny Cosx
Debemos tener presente:
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IDENTIDADES DE ANGULOS
COMPUESTOS

A c [CT: X+y’=1

o] F G
Del grafico: sen(o+p)=CF

cos(a+B)=OF
Ademas en el Arectangulo OCE:

CE =senf}

OE = cosp
[
E
senp cosp cospxsend
Senp-cos:
o cospxcoso G
D E
senp-sena
Luego:

sen(a+p)= CF=CD+DF
EG
sen(a+p)=CD+EG

= sen(a+B) =senpxcosa+CcosPx Sena

= |Sen(a+ B) = SenaCosp + SenpCosa

También tenemos:

Cos{a+p)= OF = 0G - Eg
DE
Cos{a+p)= OG-DE
= Cos(a + p)= CospxCosa— Senpx Sena

= |Cos(a+ p)= CosaCosp— SenaSenp|
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Ahora: _Sen(a+p)
T9le+ B osiar p)

Operando adecuadamente obtenemos:

Recordar que:

sen(—p)=—senp
cos(— p)=cosp
tg(-B)=—tgp

Obtenemos:

sen{a —B)= senaxcos( —B)+sen(—p)x cosa

En forma similar obtenemos:

ANGULO COMPUESTO :

Es aquel que se puede expresar mediante
una combinacién lineal de otros angulos;
asf por ejemplo:

« Xty es un angulo compuesto por dos
angulos.

* 2x+3y: €s un angulo compuesto por dos
angulos.

« Xty+z: es un édngulo compuesto por
tres &ngulos.

* 2x+3y+4z: €8 Un angulo compuesto por
tres &ngulos.

RAZONES TRIGONOMETRICAS
DE ANGULOS COMPUESTOS

Cuando los operadores trigonométricos
afectan a angulos compuestos, se definen
operaciones matematicas que no se




