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EJEMPLOS:
x-2|=00x-2=0ox=2

\2x—5\:0<:>2x—5:0<:>x:g

)[xy] = ||yt
EJEMPLOS:
|12x] = 2] [x|

I(x —2)(x - 6)] = |x- 2] |x - 6]

x| |x|
—|=py=0
'V"y‘ Iy

EJEMPLOS:

x|_ X

2| |2

x=3| [x-3
x|

V) ‘x2‘=\x‘2 =x?
EJEMPLOS:
(x-5)°|=[x-5F = (x-5)°

x2‘=x2
(x-2F|=(x-2)
VIRV =|x|
EJEMPLOS:

\/()(—75)2= x-5|
W: x+1|

VIl —|x| < x <x|

VIl |x|=|-x|
EJEMPLOS:
151 = |-5 131 = |31

Ix—yl=1ly-x|
Ix—2] =2 -x|

IX)x -+ Y <[X|+ |yt
DEMOSTRACION:
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|x + y|*=(x *+ y)° ...propiedad
Desarrollando :

x+yP=x +y* +2xy

Se sabe |x]? = x*; ly|? = y*

Reemplazando tenemos:
[x + yI* = x* +y* + 2xy

De otro lado:

Xy <|xy ... propiedad
Multiplicando por 2 :

2xy < 2[xy]|

Ahora sumando a ambos miembros: \x\z +M2

tenemos: , 2
‘x\ +ly[* +2xy <|x[" +|xf +2}xHy‘

1 [xy|
= ey < (] +lyl)*

‘2

De donde : |x+y|<[x|+]y|

NOTA:

De la desigualdad triangular se deduce que:
Ix+y| = x| +|yl, sixy>0

Ix+y| < [x] * |yl, sixy <0

ECUACIONES CON VALOR
ABSOLUTO
TEOREMAS :

Dx=ac>az0n(x=avx=-a)
jx|=jaje>x=a v x=-a

EJEMPLO 1:

Resolver |x - 5| =4

RESOLUCION:

Identificamos la propiedad a utilizar :

Si: b>0

x|=b >x=b v x=-b

Reemplazamos la propiedad en el ejercicio :
SiFrd>0
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x-5|=4=>x-5=4yx-5=-4

Resolvemos cada ecuacioén :

x-5=4 , x-5=-4
x=9 v x=1

El conjunto solucién : C.8.={1;9}

EJEMPLO 2:

Resolver: |3x - 2| = |2x + 3|
RESOLUCION :

Identificamos la propiedad a utilizar :

x| =|bj]=>x=by x=-b
Reemplazamos la propiedad en el ejercicio:
I3x - 2| = |2x + 3|
-5 3x-2=2x+3

v 33X - 2= —(2x+3)
Resolvemos cada ecuacion:
3x-2=2x+3

v 3X-2=—(2x +3)
—> 3x-2x =3 +2

v3IX-2=-2x-3

—>x=5 ,3Ix+2x=-3+2
—>x=5y 5x=-1

1
El conjunto solucién : C.S.={-g;5}

INECUACIONES CON VALOR
ABSOLUTO
TEOREMAS :

1) x|<b & b>0 A (-b<x<b)

Graficamente

_ e

-2 xep P
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2) x>2b & x>b v x<-b

Graficamente
x<-b Ix|<b x>b
-b b

3)x|<|y| & xE<y
EJEMPLO 1:

Resolver : |x] <3
RESOLUCION:

[X|<3e3>0 A (-3<x<3)
< -3<x<3

SR I

-3 3

- C.8.=[-3;3]
EJEMPLO 2:
Resolver: |x-2| >5
RESOLUCION:

X-2<-5 v x-2>5

B .

-5 5
=>X-2<-5 v x-2>5
=>x<-3 v X227

=X € (~0;=3] U[7;0) =C.S.
NOTA :
Si: [x<b < b>0 A (-b<x<b)

EJEMPLO 3:
Resolver: |x-3| <5

RESOLUCION:




image8.png
Como: 5> 0; sélo consideramos:
-5<x-3<5

Sumando 3 a toda la desigualdad:

5+3<x-3+3<5+3=>-2<x<8

>xe{-28)
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VALOR ABSOLUTO

Se llama valor absoluto de un nldmero rea
X y se denota por [x| al nimero real nc
negativo que cumple :
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X ; x=0
¥ 7{—x ; x<0
También : X: x>0
X=< 0;x=0
—X; X<0
EJEMPLOS:

3|=3 ya que 3 >0
-5|= —(-5)=5 ya que -5<0
XM= X2 + 1 ya que X° +1>0
0|=0
X-3 six-3>0
x-3/=7y 0 six-3=0
—(x-3)six-3<0

2 4 x2-1 six?*-1=0
-1 ~(¥2-1)six?-1<0

INTERPRETACION GEOMETRICA

La distancia de un nimero real a cero se le
denomina valor absoluto y se le representa
entre barras.

EJEMPLO:
|6l 16

-6 0 6 X
El valor absoluto de —6 es 6, ya que la
distancia de -6 a 0 es 6 y se representa
|-6]=6.

También |6]=6
En general :
[=X| X1
- -X 0 X )>(
PROPIEDADES
) [x|>0; VxeR
EJEMPLO :

‘x2—2x‘20; VxeR
) x| =0=x=0




